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I.3. Nezávislost náhodných jev̊u

Definice. (Nezávislé jevy) JevyA1, . . . , An ∈ F jsou nezávislé, pokud pro každé r ≤ n a každou {i1, . . . , ir} ⊂
{1, . . . , n} plat́ı

P(Ai1 ∩ · · · ∩Air) = P(Ai1) · . . . · P(Air).

Speciálně dva jevy A,B ∈ F jsou nezávislé, pokud

P(A ∩B) = P(A) · P(B).

Definice. (Po dvou nezávislé jevy) Jevy A1, . . . , An ∈ F jsou po dvou nezávislé, pokud pro každé
i, j ∈ {1, . . . , n}, i 6= j plat́ı

P(Ai ∩Aj) = P(Ai) · P(Aj).

Poznámka (Vztah nezávislosti a podmı́něné pravděpodobnosti) Jevy A,B ∈ F jsou nezávislé právě když
P(A|B) = P(A), má-li tato podmı́něná pravděpodobnost smysl.

II. Náhodné veličiny

II.1. Rozděleńı náhodné veličiny

Definice (Náhodná veličina). (Reálná) náhodná věličina X je měřitelné zobrazeńı (funkce) z prostoru (Ω,F)
do prostoru (R,B), kde B znač́ı Borelovskou σ-algebru. Prvk̊um ω ∈ Ω tedy přǐrazuje reálné č́ıslo X(ω) ∈ R.

Definice (Rozděleńı náhodné veličiny). Bud’ X : Ω → R náhodná veličina. Rozděleńı náhodné veličiny X
je pravděpodobnostńı mı́ra PX na R definovaná předpisem

PX(B) = P(X ∈ B) B ∈ B

Definice (Distribučńı funkce). Distribučńı funkćı náhodné veličiny rozumı́me funkci FX : R → [0, 1] defi-
novanou předpisem

FX(x) := P(X ≤ x) = PX((−∞, x]), x ∈ R.

Poznámka Rozděleńı náhodné veličiny X je jednoznačně určeno jeho distribučńı funkćı FX .

Poznámka (Vlastnosti distribučńı funkce) Pro distribučńı funkci FX vždy plat́ı

• je neklesaj́ıćı

• je zprava spojitá

• limx→−∞ FX(x) = 0

• limx→∞ FX(x) = 1

• P(a < X ≤ b) = FX(b)− FX(a), pro libovolné a < b

Definice (Diskrétńı náhodná veličina). Diskrétńı náhodná veličina nabývá nejvýše spočetně mnoha hodnot
x1, x2, ... ∈ R.

Definice (Spojitá náhodná veličina). Spojitá náhodná veličina nabývá nespočetně mnoha hodnot z nějakého
podintervalu R.
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